Géométrie et racine carré - Solutions

2nd — décembre 2025

Exercice 4 Solution Manipulation des racines

On cherche a factoriser sous le radical pour faire apparaitre V2.
a. \/§=\/4><2=\/Z><\/§=2\/§
b. V18 = V9x2=VIx V2 =32
c. V162 = V81 x2 =81 x V2 =92
d. V50 = V25 x2 = V25 x V2 = 52
On factorise par le plus grand carré parfait possible.
a. V32 =vV16x2=4V2
b. V75 =V25x3 =5V3
c. V99 = Vo x11 = 3V11
d. V27 =V9x3 =33
On simplifie chaque terme puis on regroupe.
a. V72+V18 = V36 x2+VIx2=6V2+3V2=9V2
b. V27 + V108 = V9 x 3 + V36 x 3 = 33 + 63 = 9V3
c. 4V80 +3V125 = 4V16 x5+ 3V25x5 =4 x 4V5+3 x5V5 = 16V5 + 15V5 = 31V5

—

Exercice 5 Solution Triangle rectange

Croquis du triangle ABC :

C
AC =15cm
BC =12 cm
s
A AB =9 cm B

On compare AC? et AB> + BC?:
e AC? =15% =225
e AB>+BC?=9"+12> =81+ 144 = 225
Donc AC? = AB® + BC?. D'apreés la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ABC est rectangle en B.

Le périmetreest: P = AB+BC+AC =9+ 12+15=36cm.
ABxBC 9x12 108 _sdem?

Lai t: A= = —
aireest: A 5 3 5

Exercice 6 Solution Carré inscrit

Croquis d’un carré ABCD de centre O et de c6té 4 cm inscrit dans un disque :

B 4 cm A

B Laire ducarréest: A, = 4> = 16 cm’.



\3\ Le rayon du disque est la distance OA. Dans le triangle rectangle OAB (rectangle en O car les diagonales d'un carré
sont perpendiculaires), ona OA = OB et AB =4 cm.
D’aprés le théoréme de Pythagore : AB> = OA® + OB®> = 2 x OA?

Donc OA? =

= 8, ainsi OA = \/_ =2vV2cm.
Le rayon du disque estr = 2v2 cm.

L'aire du disque est : Ag;g0. = nr? = 1t x (2V2)% = 7t x 8 = 87 cm’.

L'aire du disque qui nest pas dans le carré est : 8t — 16 cm?.

La proportion est :

Exercice 8

8n—16 8(m-2)

~ 0, 36 soit environ 36%.

Solution DVD

Le DVD est constitué d'un grand disque de diamétre 12 cm auquel on retire un petit disque central.

D’apres la figure, le rayon du grand disque est R = 6 cm et le rayon du trouestr = 1,5 cm.

L'aire du DVD est :

Exercice 9

Apyp = Agmnd — Aprou

= nR* — iir?

Tx6>-—mx1,5°
361 — 2,257
= 33,757 cm?®

~ 106 cm?

Solution Terrain de sport

Notons r le rayon des demi-cercles (qui correspond a la largeur du terrain).

Le périmetre de la piste est: 2 x 80 + 2 x 7tr = 400

240 120
Donc 160 + 27tr = 400, ainsi 27tr = 240 etr = s =

120
La largeur du terrain est — = 38,2 m.
T

TC

120 120
L'aire du terrain est composée d’'un rectangle de dimensions 80 x - et de deux demi-disques de rayon - (soit un

disque complet).

Exercice 10

120 1202
280XT+TCX(—)

9600 14400
= + 70X

T 702
B 9600 . 14400
B TC T
24000
= m
TC
~ 7639 m®
Solution Pavé droit
G
Lo /e
| cm
m




On applique le théoreme de Pythagore deux fois.
Etape 1 : Dans le triangle ABC rectangle en B :

Donc AC = V85 cm.

Etape 2 : Dans le triangle ACG rectangle en C (car ABCDEFGH est un pavé droit) :

AG? = AC* + CG?

=85 +4?
=85+16
=101
Donc AG = V101 cm =~ 10,05 cm.
Exercice 11 Solution
E
10 c
D 3 C
e
VR

A 7 cm B

La hauteur de la pyramide passe par le centre F du rectangle ABCD.
Etape 1 : Calculons AC, la diagonale du rectangle ABCD.
Dans le triangle ABC rectangle en B :

=72+6°
=49 + 36
=85
Donc AC = V85 cm.
, AC V85
Etape 2: Le point F est le milieu de [AC], donc AF = — = ——cm

Etape 3 :Dans le triangle AFE rectangle en F :

AE? = AF? + FE?

2
10% = (—'85) FE?
2
8
100 = IS + FE?
85 400-85 315
FE?=100- — = -2

4 4 4

Donc FE =

315 _ V315 _ 3V35
T2 2

1 > =——cm= 38,87 cm.

Terrain de sport



Exercice 13 Solution

C
AC =17,5
BC =14
H
BH
A AB =10,5 B

On compare AC? et AB> + BC? :
e AC?*=17,5% = 306,25
e AB*>+BC?=10,5%+ 142 =110,25 + 196 = 306,25

Aires

Donc AC? = AB* + BC?. D'aprés la réciproque du théoréme de Pythagore, le triangle ABC est rectangle en B.

#] Premiere facon : Le triangle est rectangle en B, donc:

ABxBC 10,5x14 147
= = — =735
2 2 2

Deuxiéme fagon : En prenant AC comme base et BH comme hauteur :

A:

_ACxBH _17,5xBH

A
2 2
Les deux expressions de l'aire sont égales :
17,5 x BH
240 xXBA 73,5
2
17,5 x BH = 147
BH - 147 :1;47:147><2:%:4_2
17,5 32—5 35 35 5
Donc BH = 8,4 cm.
Exercice 14 Solution

=38,4

Projeté?

Pour que D soit le projeté orthogonal de B sur (AC), il faut que (BD) L (AC), c’est-a-dire que le triangle ABD soit

rectangle en D.
Vérifions avec le théoreme de Pythagore :
e AB® =127 = 144
e AD?> +BD?> =7 +10% =49 + 100 = 149
On constate que AB* # AD? + BD".

Donc le triangle ABD n’est pas rectangle en D, et par conséquent D n’est pas le projeté orthogonal de B sur (AC).



